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Evolutionare Spieltheorie auf

"~ komplexen Netzwerken

Viele in der Realitat vorkommende evolutionare Spiele werden auf einer definierten
Netzwerkstruktur (Topologie) gespielt. Die Spieler der betrachteten Population sind
hierbei nicht gleichwertig, sondern wahlen als Spielpartner nur mit ihnen durch das
Netzwerk verlinkte (verbundene) Partner aus.

[ == /

zeitliche
Entwicklung

der

Population auf
vorgegebener
Netzwerkstruktur

x(0)=0.5 x(10)=0.75

Mogliche Strategien: (griin , schwarz), Parameter t stellt die ,Zeit dar.
x(t) : Anteil der Spieler, die im Zeitpunkt t die Strategie ,,griin“ spielen.
Die roten Verbindungslinien beschreiben die moglichen Spielpartner des Spielers



=
Crm)
4 The Godfather &

Al Pacino Scarface  ~ 'F}-’\‘
— oy &
g

Viva Zapata! ? Dick Tracy
Zp #
", &j]
51

e
[A

Michelle Pfeiffer

Henry Silva

gy o

Komplexe Netzwerke
Knoten und Kanten

Different Networks, Same Graph

The figure shows a small subset of (a) the
Internet, where routers (specialized
computers) are connected to each other; (b)
the Hollywood actor network, where two
actors are connected 1f they played in the
same movie; (c) a protein-protein
interaction network, where two proteins are
connected if there is experimental evidence
that they can bind to each other in the
cell. While the nature of the nodes and the
links differs, these networks have the same
graph representation, consisting of N = 4
nodes and L = 4 1links, shown in (d).

Abbildung entnommen von:
Network Science by Albert-Laszlo Barabasi
http://networksciencebook.com/

Viele der im Teil 2 behandelten Themen sind in diesem Buch ausfuhrlich behandelt.


http://networksciencebook.com/

Theorie der komplexen:Netzwerke (Il

~_— (Beispiele unterschiedlicher komplexer Netzwerke)

a)

b)

d)

Nicht gerichtetes und
ungewichtetes Netzwerk einer @
einzigen Knotenart. @
Nicht gerichtetes und |
ungewichtetes Netzwerk dreier
verschiedener Knotenarten,
wobei zusatzlich drei
verschiedene Kantenarten
existieren.

Nicht gerichtetes aber
gewichtetes Netzwerk. Sowohl
die Knoten als auch die Kanten
des Netzwerks besitzen
zahlenmafdige Gewichtungen.

o

Gerichtetes aber nicht

gewichtetes Netzwerk. Es Abbildung: Unterschiedliche Netzwerktypen
existiert nur eine Knoten- und Die Abbildung ist dem folgenden Artikel entnommen:
gerichtete Kantenart. M. E. ]J. Newman,

,1 he structure and function of complex networks”



Theorie der komplexen:Netzwerke (V

/(Die Verteilungsfunktion der Knotengrade)

Die Verteilungsfunktion der Knotengrade P(k)
(bzw. N(k)) ist eine wichtige das Netzwerk
charakterisierende Grofse. Sie gibt an, wie
grof$ der Anteil an Netzwerkknoten mit
Knotengrad k ist. Bei realen (endlichen)
Netzwerken ist diese Funktion keine
kontinuierliche, sondern eine diskrete
Funktion. In dem rechten Beispiel besitzt die
Verteilungsfunktion das folgende Aussehen:
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— —Netzwerk-Klassen

Aufgrund ihrer unterschiedlichen Eigenschaften
unterscheidet man die folgenden Netzwerk-Klassen:

Zufallige Netzwerke

Die einzelnen Kanten bei zufdlligen Netzwerken werden von
den Knoten (Spielern) nach einem rein zufalligen Muster
ausgewahlt.

,Kleine Welt“-Netzwerke (small-world networks)

i. Kleine Welt“-Netzwerke zeichnen sich durch einen
kleinen Wert der durchschnittlichen kiirzesten Verbindung
zwischen den Knoten des Netzwerkes und einem grofSen
Wert des Clusterkoeffizienten aus.

Exponentielle Netzwerke
Skalenfreie Netzwerke
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{®) Network Analysis in Python

NetworkX is a Python package for the creation, manipulation, and study of the
structure, dynamics, and functions of complex networks.

Software for complex networks

Data structures for graphs, digraphs, and multigraphs

Many standard graph algorithms

Network structure and analysis measures

Generators for classic graphs, random graphs, and synthetic networks

Nodes can be "anything" (e.g., text, images, XML records)

Edges can hold arbitrary data (e.g., weights, time-series)

Open source 3-clause BSD license

Well tested with over 90% code coverage

e Additional benefits from Python include fast prototyping, easy to teach, and multi-
platform



https://networkx.org/
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Einfihrung in die Theorie der komplexen Netzwerke

Einfihrung

Eine bedeutende Einschrédnkung der deterministischen, evolutionaren Spieltheorie ist deren zugrundeliegende Netzwerkstruktur (Netzwerktopologie). Die jeweiligen Spieler der betrachteten Population suchen in jeder
Spielperiode einen neuen Spielpartner, wobei sie hierbei zufallig vorgehen (zufalliges Netzwerk) und vom Prinzip her mit jedem Spieler innerhalb der Population potenziell das zugrundeliegende Spiel spielen kénnen
(vollstandig verbundenes Netzwerk). In Bimatrix Spielen suchen sich die Spieler der Teilpopulation A einen zufélligen Spielpartner aus Gruppe B (bzw. umgekehrt). Betrachtet man sich jedoch real existierende
sozio-6konomische Netzwerke, so zeigt sich, dass diese Annahme oft nicht erfiillt ist. Personen kennen oft nur eine Teilmenge von Spielern innerhalb der Population (kein vollstédndig verbundenes Netzwerk) und die

Wahl der potenziellen Spielpartner erfolgt oft auch nicht nach zufalligen Mustern.

Die Theorie der komplexen Netzwerke bildet die Grundlage zur Beschreibung einer Vielzahl von unterschiedlichen biologischen und sozio-6konomischen Systemen. Die formale/mathematische Beschreibung komplexer
Netzwerke ist der Graphentheorie zuzuordnen. In dieser auf graphentheoretischen Grundlagen basierenden mathematischen Beschreibung der komplexen Netzwerke werden physikalische bzw. soziale Interaktionen
durch Verbindungskanten zwischen den jeweiligen Netzwerkknoten beschrieben. Die theoretische Netzwerkforschung befasst sich mit der Entstehung und Beschreibung dieser Netzwerke. Bei einigen Modellnetzwerken
kénnen analytische Ergebnisse gewonnen werden. Die Anwendung der Theorie auf real existierende Netzwerkstrukturen ist ein sehr aktuelles interdisziplindres Forschungsgebiet. Neben sozialen Netzwerken wie z.B.
wissenschaftliche Kollaborationen, Koautorenschaften und Zitationsverflechtungen wissenschaftlicher Artikel, Kommunikationsnetzwerken wie dem Internet und diversen weiteren sozio-8konomischen

Netzwerkstrukturen werden mithilfe des mathematischen Modells der komplexen Netzwerke auch biologische Netzwerken wie z.B. neuronale oder Proteinnetzwerke beschrieben und analysiert.

Im Folgenden werden die Grundlagen der Theorie der komplexen Netzwerke an mehreren einfachen Beispielen beschrieben. Mittels Python und der Programmbibliothek NetworkX kann man in relativ einfacher Weise

die unterschiedlichen Arten von komplexen Netzwerken grafisch darstellen und analysieren.
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%uféllige

Netzwerke

Verteilungsfunktion
der Knotengrade
P(k)
bzw. N(k):=N*P(k)

VI. CLASSICAL RANDOM GRAPHS, THE
ERDOS-RENYI MODEL

The simplest and most studied network with undi-
rected edges was introduced by Erdos and Rényi (ER
model) [77,7§]. In this network:

(1) the total number of vertices, IV, is fixed:

(ii) the probability that two arbitrary vertices are con-
nected equals p.

One sees that, on average, the network contains
pN(N —1)/2 edges. The degree distribution is binomial.

Py = (V1) - @

so the average degree is k = p(N — 1). For large N, the
distribution. Eq. (@) takes the Poisson form.,

Pk) = e FE"/ k. (

] |
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Python Programm RandomNetwork.py

I1.2.1 Zufillige Netzwerke (Random Networks)
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Ergebnisse des Python Skriptes RandomNetwork.py: Zufallsgraph und die zugehorige Verteilungsfunktion der Knotengrade (schwarze Kurve: analytische Verteilung).
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Binomial vs. Poisson Degree Distribution

The exact form of the degree distribution of a random network is the binomial distribution(left half). For N » <> the
binomial is well approximated by a Poisson distribution (right half). As both formulas describe the same distribution,they
have the identical properties, but they are expressed in terms of different parameters: The binomial distribution depends
on p and N, while the Poisson distribution has only one parameter, <k>. It is this simplicity that makes the Poisson form

preferred in calculations.




Evolution of a Random Network
¢ The relative size of the giant component in function of the average degree <k in the Erdés-Rényi model. The figure

illustrates the phase tranisition at <k» = 1, responsible for the emergence of a giant component with nonzero Ng

¢ A sample network and its properties in the four regimes that characterize a random network.
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Einfiihrung

Aufgrund ihrer unterschiedlichen Eigenschaften unterscheidet man die folgenden Netzwerk-Klassen: Zufallige Netzwerke (Random Networks: Die einzelnen Kanten bei zufalligen Netzwerke werden von den Knoten (Spielern)
nach einem rein zufalligen Muster ausgewahlt), Kleine Welt-Netzwerke (Small World Networks, Kleine Welt-Netzwerke zeichnen sich durch einen kleinen Wert der durchschnittlichen klirzesten Verbindung zwischen den

Knoten des Netzwerkes und einem groBen Wert des Clusterkoeffizienten aus), Exponentielle Netzwerke (Exponential Networks) und Skalenfreie Netzwerke (Scale-Free Networks).

Bei einigen Modellnetzwerken kénnen analytische Ergebnisse gewonnen werden. Im Folgenden betrachten wir die Klasse der zufélligen Netzwerke. Die einzelnen Kanten bei zufélligen Netzwerken werden von den Knoten
(Spielern) nach einem rein zufélligen Muster ausgewahlt. Im Erdos-Renyi Modell (Erdos and Renyi, 1959) werden N Knoten zuféllig mit L ungerichteten Kanten verbunden. Die Wahrscheinlichkeit p, dass ein Knoten mit dem

2L Die Verteilungsfunktion der Knotengrade P(k) ist binomialverteilt:

anderen verbunden ist demnach p =

N(N-1)
P(k) = N(k)/N = (N; 1) pra-pt (
Fur groBe N geht diese Verteilung in die folgende Poisson Verteilungsfunktion tiber
ok
Pk) = e ;'k , (
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Zufallige Neztwerke (Section 3)
http://networksciencebook.com/chapter/3

The Random Network Model

Wie erzeugt man mittels eines mathematischen Algorithmus ein zufdlliges Netzwerk (siehe Box 3.1)

Section 3.4

Degree Distribution

Wie sieht die Verteilungsfunktion der Knotengrade in zufdllige Netzwerken aus (siehe Image 3.4 Binomial vs. Poisson Degree
Distribution)

Section 3.5
Real Networks are Not Poisson
Vergleich: Real existierende Netzwerke <-> Zufdllige Netzwerke (siehe Image 3.6 Degree Distribution of Real Networks)

Section 3.6

The Evolution of a Random Network

Relativen Groble des Hubs (grdsster verbundener Knotencluster) hangt von dem durchschnittlichen Knotengrad des Netzwerkes ab.
Definition von unterschiedlichen Regimen in zufdlligen Netzwerken (subcritical, supercritical, fully connected) (siehe Image 3.7
Evolution of a Random Network)

Section 3.7

Real Networks are Supercritical

Sind real existierende Netzwerke subcritical, supercritical oder fully connected? (siehe Table 3.1 Are Real Networks Connected? und
Image 3.9 Most Real Networks are Supercritical)

Section 3.8

Small Worlds

Definition der kleinen Welt Eigenschaft in komplexen Netzwerken "In the language of network science the small world phenomenon
implies that the distance between two randomly chosen nodes in a network is short." Mittlerer Abstand zwischen zwei Knoten im
Netzwerk <d> bestimmt die Eigenschaft von kleinen Welt Netzwerken (siehe Image 3.10 Six Deegree of Separation and Image 3.11 Why are
Small Worlds Surprising? und Table 3.2 Six Degrees of Separation)

Section 3.9

Clustering Coefficient

Der Clusterkoeffizient in real existierenden und zufalligen Netzwerken (siehe Image 3.13 Clustering in Real Networks und Box 3.9
Watts-Strogatz Model)



Small Worlds

The small world phenomenon, also known as six degrees of separation, has long fascinated the general public. It
states that if you choose any two individuals anywhere on Earth, you will find a path of at most six acquaintances
between them (Image 3.10). The fact that individuals who live in the same city are only a few handshakes from
each other is by no means surprising. The small world concept states, however, that even individuals who are on
the opposite side of the globe can be connected to us via a few acquaintances.

Six Deegree of Separation
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Six Degrees? From Milgram to Facebook

¢ In Milgram's experiment 64 of the 296 letters made it to the recipient. The figure shows the length distribution of
the completed chains, indicating that some letters required only one intermediary, while others required as many
as ten. The mean of the distribution was 5.2, indicating that on average six ‘handshakes’ were required to get a
letter to its recipient. The playwright John Guare renamed this *six degrees of separation’ two decades later. After
[25].

» The distance distribution, pg , for all pairs of Facebook users worldwide and within the US only.Using Facebook’s

N and L (3.19) predicts the average degree to be approximately 3.90, not far from the reported four degrees. After
[18].






Network InN/In<o

Internet 192,244 609,066 ; : 6.58

WWW 325,729 1,497,134 : 8.31

Power Grid 4,941 6,594 : 8.66

Mobile-Phone Calls 36,595 91,826 : 11.42

Email 57,194 103,731 : X 18.4

Science Collaboration 23,133 93,437 ; 3 4 81

Actor Network 702,388 29,397,908 ) 3.04

Citation Network 449,673 4,707,958 5.55

E. Coli Metabolism 1,039 5,802 : 4 4.04

Protein Interactions 2,018 2,930 : ! 714

Six Degrees of Separation
The average distance <d> and the maximum distance dmax for the ten reference networks. The last column

provides <d> predicted by (3.19), indicating that it offers a reasonable approximation to the measured <d>. Yet,
the agreement is not perfect - we will see in the next chapter that for many real networks (3.19) needs to be
adjusted. For directed networks the average degree and the path lengths are measured along the direction of the
links.
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Aufgrund ihrer unterschiedlichen Eigenschaften unterscheidet man die folgenden Netzwerk-Klassen: Zufallige Netzwerke (Random Networks: Die einzelnen Kanten bei zufalligen Netzwerke
werden von den Knoten (Spielern) nach einem rein zufalligen Muster ausgewahlt), Kleine Welt-Netzwerke (Small World Networks, Kleine Welt-Netzwerke zeichnen sich durch einen kleinen Wert
der durchschnittlichen kiirzesten Verbindung zwischen den Knoten des Netzwerkes und einem groBen Wert des Clusterkoeffizienten aus), Exponentielle Netzwerke (Exponential Networks) und
Skalenfreie Netzwerke (Scale-Free Networks). Bei einigen Modellnetzwerken k&nnen analytische Ergebnisse gewonnen werden. Im Folgenden betrachten wir die Klasse der kleinen Welt

Netzwerke.

"Kleine Welt"-Netzwerke zeichnen sich durch einen kleinen Wert der durchschnittlichen kurzesten Verbindung zwischen den Knoten des Netzwerkes und einem grof3en Wert des
Clusterkoeffizienten aus. Ein einfaches Modell, welches den Ubergang von einem Netzwerk mit regularer Struktur (Gitter-ahnlicher Struktur) Giber ein "kleines Welt"-Netzwerk hin zu einem
zufélligen Netzwerk veranschaulicht, wurde von Watts und Strogatz im Jahre 1998 vorgestellt. Im einfachsten Fall startet man hierbei mit einem eindimensionalen Gitter-Netzwerk mit N Knoten,
wobei jeder Knoten mit seinen K-nachsten Nachbarn (im folgenden Beispiel speziell K=2) verbunden ist. Nun 16scht man mit der Wahrscheinlichkeit p jede der existierenden Verbindungen
(Kanten) und stellt eine neue Kante im Netzwerk in zufalliger Weise her. Flir p=0 bleibt die urspriingliche Gitterstruktur erhalten und fir p=1 erzeugt man ein vollstéandig verbundenes Netzwerk.
Watts und Strogatz konnten in ihrem Modell zeigen, dass man schon fur kleine p (0 < p << 1) ein "kleines Welt"-Netzwerk erzeugt, das durch einen kleinen Wert der durchschnittlichen kirzesten

Verbindung zwischen den Knoten und einem groBen Wert des Clusterkoeffizienten gekennzeichnet ist. Im Folgenden veranschaulichen wir das Prinzip eines Watts-Strogatz "kleine Welt"-



Vorlesung 7

In dieser Vorlesung werden die Eigenschaften von exponentiellen und skalenfreien Netzwerken thematisiert und die
zugrundeliegenden Prinzipien ihrer Entstehung besprochen. Am Ende der Vorlesung wird es einen kurzen Einblick in
die Anwendungsgebiete von komplexen Netzwerken geben.

Exponentielle Netzwerke

Die nebenstehende Abbildung veranschaulicht die iterative Erzeugung eines
exponentiellen Netzwerkes mittels eines zeitlichen Anwachsens der
Netzwerkknoten. Zur Zeit t=0 besteht das Netzwerk aus lediglich zwei Knoten
(Knoten 0 und Knoten 1), welche durch eine ungerichtete Kante miteinander
verbunden sind. Diesem Netzwerk fligt man nun in jedem Zeitabschnitt At = 1
einen weiteren Knoten hinzu und verbindet diesen in zufilliger Weise mit einem
der Knoten des bestehenden Netzwerkes. Das erste Bild der Animation
veranschaulicht das Netzwerk zur Zeit t=1, wobei sich durch Zufall der neue
Knoten (Knoten 2) mit dem Knoten 0 verlinkt hat. Im Laufe der Zeit entwickelt
sich ein exponentielles Netzwerk dessen Struktur im unteren Bild der
nebenstehenden Animation im NetworkX-'shell layout' dargestellt ist. Die
Verteilungsfunktion der Knotengrade (blaue Balken im oberen Bild der
Animation) nihert sich fiir groBe Zeiten dem folgenden exponentiellen Verlauf
an: P(k) = 9k (siehe schwarze Kurve im oberen Bild). Obwohl sich die in das

Netzwerk hinzugefiigten Knoten in rein zufilliger Weise mit dem Rest des
Netzwerkes verlinken, entsteht eine Verteilungsfunktion der Knotengrade, die
sehr unterschiedlich zu dem binomialverteilten Verhalten der zufélligen
Netzwerke ist. Der Grund hierfiir ist einfach verstindlich und liegt im zeitlichen
Anwachsen des Netzwerkes, wobei die Knoten, die schon in der Anfangsphase im Netzwerk waren eine effektiv hohere
Wahrscheinlichkeit haben eine groflere Anzahl von Kanten zu kumulieren.

Skalenfreie Netzwerke

Das Barabasi-Albert (BA) Model der skalenfreien Netzwerke stellt eine mathematische Modellierung eines skalenfreien
Netzwerkes dar (siehe Chapter 5: Albert-I.aszlo Barabasi, Network Science). Im BA-Model werden die folgenden
Prinzipien bei der Konstruktion des skalenfreien Netzwerkes benutzt: a) Zeitliches Anwachsen der Knoten und Kanten
und b) Preferential Attachment (siehe Section 5.2 und Image 5.2: Albert-I.aszlo Barabasi, Network Science). Die
mathematische Definition der Konstruktion eines skalenfreien Netzwerkes mittels des BA-Models wird in folgendem

Vorlesung 7

In der vorigen Vorlesung hatten wir die beiden Netzwerk-Klassen der
zufilligen und 'kleine Welt' Netzwerke kennengelernt. In dieser
Vorlesung befassen wir uns mit den Eigenschaften von exponentiellen
und skalenfreien Netzwerken. In exponentiellen und skalenfreien
Netzwerken besitzen sehr viele Knoten wenig Kanten und einige
wenige Knoten sehr viele Kanten. Im Gegensatz zu zufilligen
Netzwerken ist die Verteilungsfunktion der Knotengrade (P(k)) somit
nicht binomialverteilt, sondern folgt einem anderen mathematischen
Verhalten.

Exponentielle Netzwerke entstehen auf natiirliche Weise mittels eines
zeitlichen Anwachsens der Netzwerkknoten. Betrachtet man z.B. ein
Netzwerk, das zunichst nur aus einer geringen Anzahl von Knoten und
Kanten besteht und fiigt diesem Netzwerk nach und nach weitere
Netzwerk Knoten hinzu, wobei man jeden neuen Knoten in zufilliger
Weise mit einem der Knoten des bestehenden Netzwerkes verlinkt, so
erhilt man ein exponentielles Netzwerk (siehe Animation im linken
Panel dieser Vorlesung). Die Verteilungsfunktion der Knotengrade bei
exponentiellen Netzwerken folgt ndherungsweise dem folgenden
mathematischen Gesetz: P(k) = 27*.

Die Klasse der skalenfieien Netzwerke ist die wohl wichtigste aller
Netzwerk-Klassen da diese topologische Eigenschaft in vielen real
existierenden Netzwerken realisiert ist (siche Table 4.1: Albert-Laszlo
Barabasi, Network Science). Die Verteilungsfunktion der Knotengrade
von skalenfreien Netzwerken wird mathematisch durch eine 'power-law
distribution' beschrieben (P(k) ~ k~7), wobei viele real existierende
komplexe Netzwerke einen Exponenten -y im folgenden Wertebereich
besitzen 2 < « < 3. Die Bezeichnung skalenfiei griindet hierbei auf der
Eigenschaft, dass eine Umskalierung k£ — ak mit einem beliebigen
Faktor a wiederum zu einem Potenzgesetz fiihrt:

P(ak) = a7k~ 7 ~ k7. In skalenfreien Netzwerken existieren einige
Knoten die einen sehr grof3en Knotengrad besitzen (sogenannte Hubs).
Die Entstehung solcher Hubs ist aufgrund des Prinzips des 'Preferential
Attachment' méglich (siehe linkes Panel dieser Vorlesung).

In den bisher dargestellten komplexen Netzwerken betrachteten wir
lediglich eine Knotenart. Multipartite Netzwerke stellen komplexe
Systeme dar in denen mehrere Knotenarten miteinander in Verbindung
stehen (siehe z.B. Zitations- und Autorennetzwerke).




Exponentielle und
Skalenfreie Netzwerke

Bei exponentiellen und Skalenfreien Netzwerken
besitzen viele Knoten wenig Kanten und einige wenige
Knoten sehr viele Kanten.

Im Folgenden wollen wir die Konstruktion eines
solchen Netzwerks mittels einer Computersimulation
betrachten:




= = Konstruktion eines
Skalenfreien Netzwerks

Das im Folgenden konstruierte skalenfreie Netzwerk besitzt zwei
wesentliche Eigenschaften:

Zeitliches Anwachsen der Knoten

Die Kantenwahl eines neu in das Netzwerk hinzukommenden Knotens
erfolgt nach dem Prinzip des ,Preferential Attachment® (Die Knoten die
schon viele Kanten haben bekommen mit einer hoheren
Wahrscheinlichkeit eine neue Kante, als die Knoten die bisher keinen,
oder wenige Kanten aufweisen konnen)
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Einfihrung

Aufgrund ihrer unterschiedlichen Eigenschaften unterscheidet man die folgenden Netzwerk-Klassen: Zufallige Netzwerke (Random Networks: Die einzelnen Kanten bei zufalligen Netzwerke
werden von den Knoten (Spielern) nach einem rein zufalligen Muster ausgewahlt), Kleine Welt-Netzwerke (Small World Networks, Kleine Welt-Netzwerke zeichnen sich durch einen kleinen Wert
der durchschnittlichen kirzesten Verbindung zwischen den Knoten des Netzwerkes und einem groBBen Wert des Clusterkoeffizienten aus), Exponentielle Netzwerke (Exponential Networks) und
Skalenfreie Netzwerke (Scale-Free Networks). Bei einigen Modellnetzwerken kénnen analytische Ergebnisse gewonnen werden. Im Folgenden betrachten wir die Klassen der exponentiellen und

skalenfreien Netzwerke.

In exponentiellen und skalenfreien Netzwerken besitzen sehr viele Knoten wenig Kanten und einige wenige Knoten sehr viele Kanten. Wir betrachten zunachst die Klasse der exponentiellen

Netzwerke.

Exponentielle Netzwerke

Die Verteilungsfunktion der Knotengrade bei exponentielle Netzwerken ist nicht, wie bei zufalligen Netzwerken binomialverteilt, sondern folgt einem exponentiellen Verlauf. Im Folgenden wird die

Konstruktion eines exponentiellen Netzwerks mittels eines zeitlichen Anwachsens der Netzwerkknoten betrachtet. Startet man z.B. zur Zeit t=0 mit zwei Knoten die durch eine ungerichtete Kante
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Diameter of the
World-Wide Web

Despite its increasing role in communica-
tion, the World-Wide Web remains uncon-
trolled: any individual or institution can
create a website with any number of docu-
ments and links. This unregulated growth
leads to a huge and complex web, which
becomes a large directed graph whose ver-
tices are documents and whose edges are
links (URLs) that point from one docu-
ment to another. The topology of this
graph determines the web’s connectivity
and consequently how effectively we can
locate information on it. But its enormous
size (estimated to be at least 8 x 10° docu-
ments') and the continual changing of docu-
ments and links make it impossible to
catalogue all the vertices and edges.

The extent of the challenge in obtaining
a complete topological map of the web is
illustrated by the limitations of the com-
mercial search engines: Northern Light, the
search engine with the largest coverage, is
estimated to index only 38% of the web'.
Although much work has been done to
map and characterize the Internet’s infra-
structure’, little is known about what really
matters in the search for information —
the topology of the web. Here we take a step
towards filling this gap: we have used local
connectivity measurements to construct a
topological model of the World-Wide Web,
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Figure 1 Distribution of iinks on the World-Wide Web. a, Outgoing
nks (URLs found on an HTML document); b, incoming inks (URLs
pointing to a certain HTML document). Data were obtainad from

ontains 325,729

the comste map of the nd.edu domain, which
documents and 1,469 680 links. Dotted lines represent analytica
fits used as input distributions in constructing the topologica
model of the web; the tail of the distributions follows AK) =k~
with ¥.,=2.45 and y,,=2.1. ¢, Average of the shortest path
between two documents as a function of system size, as predicted
by the model. To check the vaiidity of our predictions, we deter
mined d for documents in the domain nd.edu. The measured
(d.a)=11.2 agrees well with the prediction (0, ,z)=11.6
obtained from our model. To show that the power-law tail of AK) is

a universal feature of the web, the inset shows P,,(K obtained by

A particularly important quantity in a
search process is the shortest path between
two documents, d, defined as the smallest
number of URL links that must be followed
to navigate from one dcncumu::.' to the
other. We find that the average of d over all
pairs of vertices is {d)=0.35+ 2.06log( N}
(Fig. 1c), indicating that the web forms a
small-world network™, which characterizes
social or biological systems. For N=8 x 107,
{d_..}=18.59; that is, two randomly chosen
documents on the web are on average 19
clicks away from each other.

Réka Albert, Hawoong Jeong,
Albert-Laszlé Barabdsi

Department of Physics, University of Notre Dame,
Notre Dame, Indiana 46556, USA ‘

e-mailalb@nd. edu
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The Degree Distribution of the WWW
The incoming (a) and outgoing (b) degree distribution of the WWW sample mapped in the 1999 study of Albert et al. [1].

The degree distribution is shown on double logarithmic axis (log-log plot), in which a power law follows a straight line.
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Skalenfreie Netzwerke (Section 4)
http://networksciencebook.com/chapter/4

Image 4.2
Die Verteilungsfunktion der Knotengrade des Internets (WWW, links zwischen Internetseiten, gerichtetes Netzwerk) wird
mathematisch durch eine ,power-law distribution™ beschrieben.

Image 4.4 und 4.5
In skalenfreien Netzwerken entstehen sehr grobe Hubs (Hauptunterschied zu zufalligen Netzwerken)

Section 4.4:
Was bedeutet ,skalenfrei“?

Tabelle 4.1, Image 4.7 und 4.8:

Skalenfreie Netzwerke mit gamma<3 besitzen keine sinnvolle interne Knotengradskala. Greift man zufadllig einen Knoten aus
dem Netzwerk, so kann man seinen Knotengrad nicht vorher einschranken; er kann sehr klein oder sehr sehr groBl sein. Die
Standardabweichung der Knotengrade divergiert sogar fir N->unendlich.

Universality Section 4.5, Box 4.2:
Man beobachtet die skalenfreie Eigenschaft in vielen unterschiedlichen real existierenden komplexen Netzwerken

Section 4.6:
Ultra small world Eigenschaft in realen Netzwerken (abhidngig vom Exponenten gamma)

Beogd 4.5 :
Auswirkung und unterschiedliche Regime in Abhdngigkeit vom Exponenten gamma.


http://networksciencebook.com/chapter/4

Das Barabasi-Albert Model der skalenfreien Netzwerke (Section 5)
http://networksciencebook.com/chapter/5

Im BA-Model werden die folgenden Prinzipien bei der Konstruktion des skalenfreien Netzwerkes benutzt:
a) Zeitliches Anwachsen der Knoten und Kanten
b) Preferential Attachement (Section 5.2, Image 5.2)

Section 5.1:
Konstruktion eines skalenfreien Netzwerkes mit dem Barabasi-Albert Model

Section 5.6:
Vergleich: Exponentielle Netzwerke <-> skalenfreie Netzwerke

Box 5.4:
Zusammenfassung der mathematischen Eigenschaften von skalenfreie Netzwerken



http://networksciencebook.com/chapter/5

FOI‘matIOn \vielg ,,COmmUHItIES“ http://networksciencebook.com/chapter/9

Defining Communities

Our sense of communities rests on a second hypothesis (Image 9.4): GROWTH » CONTRACTION

t+1
MERGING SPLITTING

| - - Evolving Communities
Connectedness and Density Hypothesis o : . : .
When networks evolve in time, so does the underlying community structure. All changes in community structure are the

Communities are locally dense connected subgraphs in a network. This expectation result of six elementary events in the life of a community, illustrated in the figure: a community can grow or contract;

relies on two distinct hypotheses: communities can merge or may split; new communities are born while others may disappear. After [50].




= Anwendungsfelder

komplexe Netzwerke

Netzwerke finden sich in den unterschiedlichsten sozialen,
physikalischen und biologischen Systemen

Biologische Netzwerke
o Protein- und Gennetzwerke
Soziale Netzwerke
o Beziehungs- und Freundschaftsnetzwerke
o Netzwerke von Geschaftsbeziehungen und Firmenbeteiligungen
o Internetbasierte, soziale Web2.0 Netzwerke
Technologische Netzwerke
o Transportnetzwerke (Flug-, Zugrouten)
o Internetverbindungen zwischen Computerservern
Informationsnetzwerke
o Wissensnetzwerke, Verlinkungen von Internetseiten
o Zitationsnetzwerke von wissenschaftlichen Artikeln
o Linguistische Netzwerke



EVOLUTIONARY
DYNAMIGS

Netzwerke in der Biologie

npature nature
REVIEWS REVIEWS

~ GENETICS | GENETICS

Network Biology and Medicine
The cover of two issues of Nature Reviews Genetics, the leading review journal in genetics. The journal has devoted

exceptional attention to the impact of networks: the 2004 cover focuses on network biology [8] (top), the 2011 cover

discusses network medicine [9] (bottom).



Ausfall von einzelnen Knoten

27 July 2000 [ International weekly journal of science

www.nature.com

The Impact of Node Removal

The gradual fragmentation of a small network following the breakdown of its nodes.

In each panel we remove a different node (highlighted with a green circle), together AChiIIes, heel Of the Internet

with its links. While the removal of the first node has only limited impact on the

network’s integrity, the removal of the second node isolates two small clusters from ObesityMice that eat more but weigh l€SS
the rest of the network. Finally, the removal of the third node fragments the | [ U SPOOP PP T

network, breaking it into five non-communicating clusters of sizess = 2, 2, 2, 5, 6. http . / / netwo rks Cienceboo k Com/ Chapte r / 8
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mit empirischen Daten

Das auf der Artikelebene simulierte Zitationsnetzwerk (Abbildung b) stimmt gut
mit der in Realitat beobachteten Netzwerkstruktur (Abbildung a) tiberein. In
Abbildung a sind die Zitationsnetzwerke der Zeitschrift Physical Review D und der
Datenbank ISI (Institute of scientific Information) aufgetragen.
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Einfihrung

In diesem Jupyter Notebook wird ein Beispiel eines multipartiten Netzwerks betrachtet, das sogenannte Zitations-Autorennetzwerk. In multipartiten
Netzwerken kann man die Menge der Netzwerkknoten T in disjunkte Teillmengen gliedern. Wir betrachten im folgenden den wissenschaftlichen
Informationsmarkt, indem Autoren (Teilmenge A = {A, B.. .. | der Netzwerkknoten) wissenschaftliche Artikel/Papers (Teilmenge P = {p1.p2.... }
der Netzwerkknoten) schreiben und in wissenschaftlichen Journalen (Teilmenge ./ der Netzwerkknoten) veréffentlichen. Wir beschranken uns jedoch hierbel
auf ein bipartites Netzwerk und betrachten lediglich das Autoren-Zitationsnetzwerk ((I = A U P)).

Neben diesen unterschiedlichen Knotenarten existieren auch unterschiedliche Kanten in diesem bipartitem Netzwerk. Die Kanten welche die Autoren
miteinander verbinden kennzeichnen Koautorenschaften die entstehen kénnen, wenn man einen gemeinsamen Artikel schreibt; diese Kanten haben
zahlenmafBige Gewichtung (wieviele Artikel man zusammen geschrieben hat) und sind ungerichtet. Kanten, die Autorenknoten mit Artikelknoten miteinander
verknupfen sind ungerichtet und ungewichtet und kennzeichnen einfach das dieser Autor diesen Artikel geschrieben hat. Diejenige Kanten, die Artikel
miteinander verbinden sind dagegen gerichtet und ungewichtet und kennzeichnen das ein Artikel einen anderen zitiert.




Energie- und Stromnetzwerke

Die existierenden Energiesysteme einschlieBich der Sektoren Strom, Warme und Verkehr miissen auf erneuerbare
Energien umgestellt werden. Python for Power System Analysis (PyPSA) ist eine Open-Source-Python-Umgebung fiir
die Modellierung und Analyse komplexer Energie- und Stromnetzwerke. Es wird unter anderem das komplexe
Stromnetzwerk Europas simuliert, das aus mehreren tausenden elektrischen Knoten (buses) besteht, die mit Kanten
(transmission lines) verbunden sind. Zusétzlich kénnen Energiequellen (Stromerzeuger), Stromverbraucher (Lasten),
Speichereinheiten und Umrichter (Transformatoren) an die Stromknoten angeschlossen werden. In dem Jupyter
Notebook Das europiische Stromnetzwerk (Download Jupyter Notebook) werden zunichst die grundlegenden
Netzwerk-relevanten Groflen des europdischen Stromnetzwerks von PyPSA in ein NetworkX Netzwerk iibertragen und
dann in diversen Diagrammen visualisiert.
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